
Эпистемические модели игр 1

1 Эпистемическая модель игры

1 M = (W,{Πi}i∈N , s)
• W - множество ситуаций (возможных миров)

• Πi – разбиение W 2

• s ∶W ↦ S3

2 Ki ∶ P(W )↦ P(W )

3 E ⊆W - событие (пропозиция)

4 Событие E имеет место в мире w е.т.е. w ∈ E

5 Ki(E) = {w ∣ Πi(E) ⊆ E}

6 Ki(E) = {w ∣ [w]i ⊆ E}

Пример 1 U = {w1,w2}
Πa = {{w1,w2},{w3,w4}}
Πb = {{w1,w3},{w2,w4}}

s ∶

⎡⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎢⎣

w1 ↦ (u, l)
w2 ↦ (u, r)
w3 ↦ (d, l)
w4 ↦ (d, r)

⎤⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎥⎦

7 Будем называть модель ex interim е.т.е.
∀i ∈ N ∀w∀w′ ∈W ∶ w′ ∈ Πi(w)→ si(w′) = si(w)

8 Некоторые свойства:

• Ki(W ) =W
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2 Пуcть Πi(w) обозначает элемент разбиения, содержащий w
3 Пусть si(w) обозначает стратегию i-го игрока в профиле стратегий s(w)

• Ki(X) ⊆X

• Ki(Ki(X)) =Ki(X)

• Ki(X) ∩Ki(Y ) =Ki(X ∩ Y )

• Ki(X) =Ki(Ki(X))

9 CG(E) ∶= E ∩KG(E) ∩KG(KG(E)) ∩KG(KG(KG(E))) ∩ ...
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Рис. 1: "Эпистемическая модель-1"

2 Доксатическая модель

10 M = (W,{Πi}i∈N ,⪯i∈N , s)
• W - множество ситуаций (возможных миров)

• Πi – разбиение W

• ⪯i – отношение на W (рефлексивное и транзитивное)

• s ∶W ↦ S
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Рис. 2: "Эпистемическая модель-2"

11 Belief: Bi(E) = {w ∣ Max⪯i(Πi(w)) ⊆ E}

Пример 2 • Ba(R), где R = {w2,w4}

• Bb(U) ∩Bb(D)

3 Вероятностная модель

12 M = (W,{Πi}i∈N ,{Pi}i∈N), гдe W - множество возможных миров, Πi

- разбиение W , Pi ∶ P(W )↦ [0,1]4.

13 pwi (E) = pi(E ∣ Πi(w)) = Pi(E∩Πi(w))
Pi(Πi(w))

14 Bd
i (E) = {w ∣ pwi (E) = d}

4 Некоторые понятия

15 [s] ∶= {w ∣ s(w) = s}

16 EUw
i (si) ∶= ∑

s′
−i∈S−i

pwi ([s−i]) ⋅ ui(si, s′−i), где si ∈ Si

17 Rati ∶= {w ∣ ∀s′i ∈ Si ∶ EUw
i (si(w)) ≥ EUw

i (s′i)}

4
∑

w′∈W

Pi(w
′
) = 1 и ∀w′

∈W ∶ Pi(Π(w)) > 0).
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Рис. 3: "Доксатическая модель"
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Рис. 4: "Вероятностная модель"
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